Probabilita

Data la o-algebra (algebra di parti stabile anche per unione e intersezione nu-
merabile) A sull’insieme 2, la probabilitd P ¢ una funzione P : A — [0, 1] tale
che:

e P(OY) =1,

e data la successione {A;};en+ di insiemi di A a due a due disgiunti,

+oo +oo
P (U A,») => P(4)
i=1 i=1
(additivita numerabile o o-additivita).

E un’estensione della probabilita finitamente additiva, per cui valgono le stesse
proprieta.

La terna (9, .4, P) ¢ detta spazio di probabilita.

Andare al limite

Data una successione di eventi crescente, cioe tale che A, C A,y11, e A =
U,, 4, =1lim 4,,
P(A) = P(lim A,)= lim P(A4,).

n—oo n—roo

Infatti,

A= lim AjU(A2\ A1) U---U(A,\ A1)
n— 00

P(A) = nl;ngo P(A1) + P(As\ A1)+ + P(A, \ An—1) (insiemi disgiunti)

Vale un risultato analogo per successioni decrescenti: se B,, O B,41 ¢ B =

N, Bn,
P(B) = lim P(B,)
n—oo

Si puo dimostrare che se P ¢ finitamente additiva e va al limite allora & o-additiva
(esercizio).



