Indipendenza stocastica di eventi

A e B si dicono indipendenti se la conoscenza che B si e realizzato non influenza
la probabilita che A si verifichi e viceversa.

P(A| B) = P(A) < P(B|A) = P(B)

& P(ANB) = P(A)P(B)

L’ultima uguaglianza ¢ la definizione di indipendenza (preferita perché & sim-
metrica e vale anche se gli eventi sono trascurabili).

In particolare, sono sempre indipendenti gli esiti di prove ripetute nelle stesse
condizioni.
Proprieta

e se A e B sono indipendenti, anche A e B lo sono;

e P(A)=0Vv P(A) =1 = A e B indipendenti;

e Ae Bincompatibili (ANB = &) e non trascurabili = non indipendenti.

Dimostrazione

. P(ANB) = P(B\ (AN B)) = P(B) — P(A)P(B)
— P(B)(1 - P(4)) = P(A)P(B)

o P(A)=0 = P(ANB)=0=P(A)P(B).

Piu eventi

Aq,..., A, sono indipendenti se:

VIC{l,...,n}.P (ﬂA,) =[[PA).
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Non basta che siano indipendenti a due a due: se Q = {1,2,3,4}, A = {1,2},
B = {1,3}, C = {2,3} allora A, B,C sono indipendenti a due a due ma non
globalmente.

Un caso tipico di eventi indipendenti sono gli esiti di prove ripetute nelle medes-
ime condizioni.



